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Bezispiel 1.
Zeigen Sie, daB eine Folge (ay)nen genau dann gegen einen Punkt a konvergiert, wenn jede Teilfolge
der Folge (an)nen eine konvergente Teilfolge mit dem Grenzwert a besitzt.

Bezispiel 2.
Geben sie eine Folge an, die alle reellen Zahlen als Haufungspunkt hat.

Beispiel 3 (Satz von Stolz).
Beweisen Sie den Satz von Stolz:

Die reelle Folge (yn)nen sei streng monoton wachsend und unbeschrinkt. Weiters sei die reelle Folge
(Tn)nen so, dass

lim fn—Fn-l p€R.
n—=00 Yp — Yn—1
Dann gilt
lim 2% = peR.
n—oo yn
Bezispiel 4.

(a) Zeigen Sie, dass
142Y2 43138 4 4t/

=1 (n— o).

n

(b) Berechnen Sie
i P2k 4 4k
nggc nk+1

Beispiel 5 (Verallgemeinerung von Beispiel 6 des siebten ijungsblatts).
Seien pi1,pa, ..., py alle positiv und strebt 1/(p; + p2 + ... + pn) — 0, so folgt aus a,, — a auch
piaz + ... +pnan
p1+...+Dn

— a

Beispiel 6.
Zeigen Sie, dass
a()bn + albn,1 + ...+ anbo =
n+1

ab,

falls a,, — a und b,, — b.
Hinweis: Schreiben Sie: arpb,_r = (ar — a)bp_r + aby_k.

Beispiel 7. Y
Zeigen Sie (2:) R
Bezispiel 8.
Zeigen Sie, dass fiir zwei beschrénkte, nicht negative Folgen (an)new und (by,)nen gilt:
lim sup(a,b,) < limsup(a,) limsup(b,);
n—oo n—oo n—oo
und falls (a,)nen konvergiert:
limsup(a,b,) = lim (a,) limsup(b,).

n—00 n—00 n—00

Geben Sie ein Beispiel an, wo die erste Ungleichung keine Identitdt wird.



