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Beispiel 1.
Untersuchen Sie folgende Reihen auf Konvergenz in Abhéngigkeit von z € R:

(a) ; (271751)”xn wobei (2n — 1)l = (2n — 1)(2n — 3) ... 1,
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Beispiel 2.

Beweisen Sie das Kummersche Konvergenzkriterium: Seien (ci)ren und (ax)ren Folgen von positiven
reellen Zahlen mit der Eigenschaft: Es existiert ein 8 > 0, sodass

Ocr < ag—1Ck—1 — aRCr Vi=2,3,...-

Dann konvergiert die Reihe
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Beispiel 3.
Beweisen Sie das Kummersche Divergenzkriterium: Seien (c¢g)rew und (ag)rew Folgen von positiven
reellen Zahlen mit den Eigenschaften
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Dann divergiert die Reihe
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Beispiel 4.
Zeigen Sie mit Hilfe des Kummerschen Konvergenzkriteriums, dass wenn b3 —a; > 1 und

Cpt1 N an™ 1+ . +a,
Cn nm +bnm 4+ ...+ b,

die Reihe Y7 | ¢, konvergiert.

Beispiel 5.
Zeigen Sie mit Hilfe des Kummerschen Divergenzkriteriums, dass wenn b; —a; < 1 und

Cnt1l nm 4+ an™ L 4 an,

Cn nm 4+ bnm 14+ ... 4+ b,

so ist die Reihe Y~ ¢, divergent.



Bezispiel 6.
Untersuchen Sie die Reihen auf Konvergenz:
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Beispiel 7.
Seim € N und Y7 | a,, bedingt konvergent. Dann dndert sich der Grenzwert durch Zusammenfassen
von hochstens m Gliedern (ohne Umordnung) nicht.

Beispiel 8.
Zeigen Sie den Cauchyschen Verdichtungssatz: Sei (a,)nen eine monoton fallende Folge von nicht-

negativen Zahlen. Dann gilt: fozl an konvergiert genau dann, wenn fo:l 2"a9n konvergiert.



