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Beispiel 1.
Zeigen Sie die Abelsche Identitét:

arbr + ... +apb, = 0'1(b1 — bz) + O'Q(bz — bg) 4+ ...+ O'n—l(bn—l — bn) + onby ,

wobei
Om =Q1+ ...+ .

Beispiel 2.
Sei m > 0. Untersuchen Sie die folgende Reihe auf Konvergenz:

m m(m—1) m(m—1)(m—2)

1 - — _
1 + 1-2 1-2-3
Beispiel 3.
Zeigen Sie mit Hilfe der Abelschen Identitdt: Seien a; > as > ... mit lima, = 0, dann konvergieren
die Reihen

o0 oo
Z ap, sin(nz) und Z ap, cos(nx)
n=1 n=1

gleichméfig in jedem abgeschlossen Intervall I, dass die Werte « = 0, +27, £4, ... nicht enthilt.
Gleichméfig bedeutet, dass

|sn(x) — s(x)] < pn Vger und p, — 0.

Bezispiel 4.
Die Reihenentwicklung

1

m:f1+f2$+f3$2+---

darf vorausgesetzt werden. Zeigen Sie, dass f1, fo, ... die Fibonaccischen Zahlen sind (siehe Beispiel 4
von Ubungsblatt 9).

Beispiel 5.
Die (-Funktion ist definiert fiir die komplexen Zahlen s = ¢ + it mit ¢ > 1 und ¢t € R durch

()=

Zeigen Sie, dass fiir s € R die Reihe fiir s > 1 konvergiert und fiir s < 1 divergiert.

Beispiel 6.
Berechnen Sie in C die Haufungspunkte der Folge

(C+2)1)-



Bezispiel 7.
Sei (@n)nen eine beschrénkte Folge in R, und es bezeichne H(,, ) die Menge der Haufungspunkte von
(@n)neN-

Beweisen Sie, daf

sup(H(q,,)) = lim (sup ak>

n—oo kzn
gilt.

Beispiel 8.
Sei aj > 0 fiir alle j, k € INg. Es gelte

oo oo
Ve, Z a;i konvergiert und Vien, Z a;i, konvergiert .
k=0 Jj=0
Dariiberhinaus gelte
o0 oo oo o0
Z( ajk>B<oo und Z Zajk =(C< .
§=0 \k=0 k=0 \j=0

Dann gilt



