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Beispiel 1 (Ldsungsformel fiir quadratische Gleichungen).
Seien a, b, c € R mit a # 0 gegeben.
(a) Bestimmen Sie die Werte «, 3,7 € R so, dafl die Gleichung

ar? +bx +c=a(x + B)* + fir alle z € R
gilt.
(b) Berechnen Sie damit alle moglichen Losungen = € R der Gleichung

ax? 4+ bz + ¢ = 0.

Beispiel 2 (Quadratische Formen in Summe von Quadraten zerlegen).
(a) Finden Sie Werte a, b, ¢, d € R so, dafl

22 —xy +y? = alx + by)? + d(cx + y)? fir alle 7,y € R
erfiillt ist, und folgern Sie daraus, dafl wir
2? —zy+y* >0 fir alle z,y € R
haben.
(b) Finden Sie heraus, ob
22 4+ 2wy + daz + 2% — 2yz + 422 > 0 fiir alle z,y, 2 € R
gilt.
Beispiel 3 (Lésen von Gleichungen mit Quadratwurzeln).

Berechnen Sie

(a) alle Losungen = € [1,00) der Gleichung
Ve+l—-—+vx—-1=1,
(b) alle Losungen z € [0, 00) der Gleichung

14+ vz = V2 + 2z,

(c) alle Losungen x € R der Gleichung

V4826 + 33 = 823 + 1.

Beispiel 4 (Lésen von Gleichungen mit Briichen).
Bestimmen Sie
(a) alle Losungen x € R\ {—1,1} der Gleichung

x—1
2 —1

=x+3,



(b) alle Losungen z € R\ {—1,0} der Gleichung

2z 2 — 3372

+ =
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b

(¢) alle Losungen x € (0,00) der Gleichung

1
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Beispiel 5 (Lésen von linearen Gleichungssystemen).

Seien Koeffizienten a,b,c,d, A, B € R gegeben. Berechnen Sie alle Losungen (z,y) € R? des Gleichungs-
systems

ax + by = A,
cr+dy = B.

Welche Bedingung miissen Sie an die Koeffizienten stellen, damit Sie eine eindeutige Losung bekommen?
Beispiel 6 (Lésen von quadratischen Gleichungssystemen).
Bestimmen Sie alle Losungen (z,y) € R? des Gleichungssystems

2y =1,
(x—1)>+2y° =1.



